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Questions de cours
1. Soit A une partie non vide et majorée de R et S sa borne supérieure. Rappeler la définition

de S. Montrer que si M ∈ R est un majorant de A tel que pour tout ε > 0, il existe a ∈ A
avec a > M − ε, alors M = S.

2. Enoncer précisement le théorème de convergence monotone.
Exercice Soit fn : [0, +∞[→ R définie pour n ∈ N par fn(x) = e−nx.

1. Étudier la convergence simple de la suite (fn)n≥0 sur [0, +∞[ et déterminer la limite f .
2. Soit n ∈ N. Calculer sup{|fn(x)| ; x > 0} en justifiant le calcul (attention : x > 0).
3. Donner 2 arguments différents montrant que la suite (fn)n≥0 ne peut pas converger unifor-

mément vers f sur [0, +∞[ (l’un peut s’appuyer sur le résultat de la question 2).
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